Wstep do algebry abstrakcyjnej
17 marca 2023

Lista 5: Podgrupy generowane i warstwy

Podgrupy generowane:

Zadanie 1. Niech Qg oznacza grupe kwaternionéw. Znalezé podgrupy Qs (wypisac ich elementy): (i), (j)
oraz (i,7).

Zadanie 2. Czy grupa skonczona musi by¢ skonczenie generowalna? Czy grupa skonczenie generowalna
musi by¢ skoriczona?

Warstwy:
Zadanie 3. Wyliczy¢ indeks [Sy : ((1,2), (1,2,3))].

Zadanie 4. Powiedzmy, ze G ma rzad 60, jakie sg mozliwe rzedy jej elementéw? Jakie sg mozliwe rzedy
jej podgrup? Jakie sa mozliwe indeksy jej podgrup w niej ([G : H])? Wskazéwka: w pokazywaniu istnienia
przydatna moze okazac si¢ pewna skonczona grupa cykliczna.

Zadanie 5. Wypisaé elementy warstw 4 + 3Z12, 3Zg + 3, (1,2)As (w S3), A3(1,2) (w S3) oraz 5+ {0} (w
7).

Zadanie 6. Wypisaé lewe i prawe warstwy (ich elementy) podgrupy (i) w grupie kwaternionéw.

Zadanie 7. (przypominam, ze deklarujemy tylko cale zadania) Czy ponizsze elementy leza w tej same;
lewej warstwie podgrupy H w grupie G. Czy leza w tej samej prawej warstwie (Hg)?

1)2i3, H=3Z,aG="7.

2) 2i3,H:3Z5,aG:Z5.

3) (1,2)i(1,2,3), H=1{((2,3)),a G = S3

Zadanie 8. Pokaza¢, ze |G/H| = |H\G| dla skonczonej G.

Zadanie 9. Pokazaé, ze |G/H| = |H\G| dla dowolnej G. Wskazéwka - przypisanie gH +— Hg nie jest
szukang bijekcja, ale moze jakies podobne juz jest...
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