Teoria gier

Zadanie 0. Na okraglym stole dwaj gracze stawiaja naprzemiennie po jednej okraglej monecie. Prze-
grywa ten, ktory nie moze juz dostawi¢ monety. Wszystkie monety sg takie same, zadne dwie nie moga
sie dotykaé. Ktory gracz ma strategie wygrywajaca?

Zadanie 1. Na stole lezy n monet. Dwaj gracze wykonuja ruchy naprzemiennie. W swoim ruchu
kazdy gracz moze zabraé¢ pewna (oczywiscie nie wigksza niz liczba pozostalych na stole monet) liczbe
z € S. Wygrywa gracz, ktory zabierze ze stolu ostatnia monete. Dla jakiego n gracz pierwszy ma strategie
wygrywajaca gdy: a) S ={1,2,3}, b) S ={1,3,6},c) S={2":n € N}.

Zadanie 2. Zal6zmy, ze w powyzszej grze S jest zbiorem skonczonym. Pokaz, ze ciag (a,) taki, ze
dla kazdego n > 0 mamy a, = 1 gdy gracz pierwszy ma strategie wygrywajaca dla n monet i a,, =0 w
przeciwnym wypadku, jest cykliczny od pewnego miejsca.

Zadanie 3. Mamy tabliczke czekolady o n wierszach i m kolumnach. Kostka w pierwszym wierszu
i pierwszej kolumnie jest zatruta. Dwaj gracze ruszaja si¢ naprzemiennie. Kazdy gracz w swoim ruchu
wybiera pewng kostke i zjada kazda kostke, ktorej jednoczeénie numer wiersza jest nie mniejszy od nu-
meru wiersza wybranej kostki i numer kolumny jest nie mniejszy od numeru kolumny wybranej kostki.
Kazdy gracz w swoim ruchu musi zje$¢ przynajmniej jedna kostke. Przegrywa ten gracz, ktéry zje zatruta.
Pokazaé, ze pierwszy gracz ma strategie wygrywajaca.

Zadanie 4. Na stole leza dwa stosy monet. Gracze wykonuja ruchy naprzemiennie. W swoim ruchu
gracz moze wybraé¢ jeden stos i zabra¢ z niego dowolng liczbe monet. Dla jakich stoséw monet gracz
pierwszy ma strategie wygrywajaca? Co gdy mamy trzy stosy?
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