10.

Zadania do wykladu “Grupy Coxetera i geometria”
Lista 2: grupy dyhedralne

Czy grupy symetrii nastepujacych szedciu szlakow sa izomorficzne z grupa, D.:
LAAAA.. L AVAV... .Z7Z77.. ..HHHH... ..EEEE.. ..LTLI.. ?

Czy grupa kwaternionowa @ = {+1, +i, +j, -k} jest izomorficzna z grupa D47

Czy grupa wszystkich symetrii

(a) graniastostupa prawidlowego o podstawie bedacej n-katem foremnym, n # 4,

(b) graniastostupa skreconego o podstawie n-katnej, n # 3,

jest izomorficzna z grupa dyhedralna Dy, 7

Dla wszystkich elementéw z grupy dyhedralnej D,,, znajdZ minimalne (co do dlugosci)
stowa na standardowych generatorach s,t reprezentujace te elementy. Uzasadnij, ze
dla kazdego g € D,, z wyjatkiem jednego, takie stowo minimalne jest jedyne, a dla
tego wyjatkowego jednego elementu sa dwa takie stowa.

Uzasadnij, ze jesli s i t sa standardowymi generatorami grupy dyhedralnej D,,, to s
jest sprzezony z t wtedy i tylko wtedy gdy m jest skonczone i nieparzyste.

Wyznacz centrum grupy dyhedralnej D,,.

Wyznacz wszystkie klasy sprzezonosci elementéw w grupie dyhedralnej D,,.

Dla jakich k grupa Dy jest podgrupa w grupie D,,? Dla jakich ki m jest to podgrupa
normalna?

Znajdz podgrupe izomorficzna, z grupa dyhedralna, D15 w grupie permutacji S7. Uza-
sadnij, ze dla n < 7 w grupie S,, nie ma podgrupy izomorficznej z D1,.

Uzasadnij, ze kazda skonczona grupa izometrii ptaszczyzny jest izomorficzna albo z
grupa, cykliczna C), (rzedu n), n > 1, albo z grupa, dyhedralng D,,, m > 1.



